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Aufgabe 15 (12 Punkte) Sei Ω ⊂ Cn ein Gebiet und sei {fj}∞j=1 ⊂ O(Ω) lokal gleich-
mäßig konvergent gegen eine Funktion f : Ω → C. Angenommen alle Funktionen fj,
j ∈ N, sind nullstellenfrei. Zeigen Sie, dass dann entweder auch f nullstellenfrei ist, oder
f ≡ 0.
Hinweis: Sie dürfen den Satz von Hurwitz aus Dimension n = 1 benutzen.

Aufgabe 16 (12 Punkte) Sei {aα}α∈Nn
0
⊂ C und sei

∑
α∈Nn

0
aα :=

∑∞
k=0

∑
|α|=k aα.

Zeigen Sie, dass die folgenden Aussagen äquivalent sind:

(i)
∑

α∈Nn
0
aα konvergiert absolut.

(ii)
∑∞

j=0 aΦ(j) konvergiert absolut für jede Bijektion Φ: N0 → Nn
0 .

(iii)
∑∞

j=0 aΦ(j) konvergiert absolut für eine Bijektion Φ: N0 → Nn
0 .

Aufgabe 17 (12 Punkte) Seien
∑∞

α1=0 a
(1)
α1 , . . . ,

∑∞
αn=0 a

(n)
αn absolut konvergent, a

(j)
αj ∈

C, und sei aα := a
(1)
α1 · · · a

(n)
αn . Zeigen Sie, dass

∑
α∈Nn

0
aα absolut konvergiert und

∑
α∈Nn

0
aα =∏n

j=1

∑∞
αj=0 a

(j)
αj .

Aufgabe 18 (12 Punkte) Bestimmen Sie den Konvergenzbereich der folgenden Potenz-
reihe in C2,

f(z) :=
∞∑

j,k=1

zj1z
k
2 .


