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Aufgabe 9 (12 Punkte) Sei U C C" offen. Sei f: D — U holomorph auf D und stetig
auf D. Seien g1,...,gnv € O(U) und setze P:={z € U : |g1(2)|, ..., |gn(2)] < 1}. Zeigen
Sie:

fb)ycc P = f(D)ccP.

Hinweis: Verwenden Sie das Maximumprinzip.

Aufgabe 10 (12 Punkte) Sei f: D — C? holomorph auf D und stetig auf D. Seien
C_.:=C\{z€C:Rez>0,Imz=0}, L:={0} x Cund 7,: C* = C, m.(2,w) := 2.
Zeigen Sie:

m(f(D) cC_. = fD)NL=0.

Hinweis: Verwenden Sie das Argumentprinzip.

Aufgabe 11 (12 Punkte) Seien fi, f,: D — C holomorph auf D und stetig auf D.
Betrachten Sie die Graphen I'; := {(z,w) € C* : z € Dund w = f;(2)}, j = 1,2.
Angenommen I'; N Ty = ); insbesondere ist d := min,epp|f1(2) — f2(2)| > 0. Zeigen Sie:

(I'1 +deyp)NTy =0 Ve Cmit |§] <d.
Hinweis: Verwenden Sie den Satz von Rouché.

Aufgabe 12 (12 Punkte) Sei U C C” offen. Eine relativ abgeschlossene Menge A C U
heifit analytisch in U, falls fiir jeden Punkt p € A eine offene Umgebung V' C U von p
existiert und holomorphe Funktionen fi,..., fx € O(V), so dass

ANV ={zeV: fi(z)=---= fn(z) =0}.

Zeigen Sie: Sind A, B analytisch in U so sind auch AU B und AN B analytisch in U.



