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Aufgabe 9 (12 Punkte) Sei U ⊂ Cn offen. Sei f : D→ U holomorph auf D und stetig
auf D. Seien g1, . . . , gN ∈ O(U) und setze P := {z ∈ U : |g1(z)|, . . . , |gN(z)| < 1}. Zeigen
Sie:

f(bD) ⊂⊂ P ⇒ f(D) ⊂⊂ P.

Hinweis: Verwenden Sie das Maximumprinzip.

Aufgabe 10 (12 Punkte) Sei f : D → C2 holomorph auf D und stetig auf D. Seien
C− := C \ {z ∈ C : Re z ≥ 0, Im z = 0}, L := {0} × C und πz : C2 → C, πz(z, w) := z.
Zeigen Sie:

πz(f(bD)) ⊂ C− ⇒ f(D) ∩ L = ∅.

Hinweis: Verwenden Sie das Argumentprinzip.

Aufgabe 11 (12 Punkte) Seien f1, f2 : D → C holomorph auf D und stetig auf D.
Betrachten Sie die Graphen Γj := {(z, w) ∈ C2 : z ∈ D und w = fj(z)}, j = 1, 2.
Angenommen Γ1 ∩ Γ2 = ∅; insbesondere ist d := minz∈bD|f1(z)− f2(z)| > 0. Zeigen Sie:

(Γ1 + δew) ∩ Γ2 = ∅ ∀ δ ∈ C mit |δ| < d.

Hinweis: Verwenden Sie den Satz von Rouché.

Aufgabe 12 (12 Punkte) Sei U ⊂ Cn offen. Eine relativ abgeschlossene Menge A ⊂ U
heißt analytisch in U , falls für jeden Punkt p ∈ A eine offene Umgebung V ⊂ U von p
existiert und holomorphe Funktionen f1, . . . , fN ∈ O(V ), so dass

A ∩ V = {z ∈ V : f1(z) = · · · = fN(z) = 0}.

Zeigen Sie: Sind A,B analytisch in U so sind auch A ∪B und A ∩B analytisch in U .


