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Übungen zur Vorlesung Riemannsche Flächen WiSe 2017/2018
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Aufgabe 1 (18 Punkte) Sei X eine Riemannsche Fläche. Für U ⊂ X offen setze

F(U) := O∗(U)/ expO(U).

Zeigen Sie, dass F eine Prägarbe ist, welche das Garbenaxiom (I) nicht erfüllt.

Aufgabe 2 (18 Punkte) Sei F eine Prägarbe auf einem topologischen Raum X und

p : |F| → X der zugehörige étale Raum. Für U ⊂ X offen sei F̃(U) der Raum aller
Schnitte über U , d.h. die Menge aller stetigen Abbildungen

f : U → |F|

mit p ◦ f = idU . Beweisen Sie die folgenden Aussagen:

1. F̃ zusammen mit den natürlichen Restriktionsabbildungen ist eine Garbe.

2. Für jedes x ∈ X gibt es einen natürlichen Isomorphismus von Halmen Fx → F̃x.

Aufgabe 3 (18 Punkte) Sei f0 : D(1, 1
2
)→ C gegeben durch den Wurzelzweig

f0(z) = exp( 1
n

Log(z)),

wobei Log : C \ {t ∈ R : t ≤ 0} → C den Hauptzweig des Logarithmus bezeichnet,
n ∈ N. Bestimmen Sie den Funktionskeim f̃1, der sich durch analytische Fortsetzung des
Funktionskeimes von f0 entlang des Weges γ : I → C mit

γ(t) := e2mπit

ergibt.


