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Aufgabe 1 (24 Punkte) Seien w;,ws € C linear unabhéngig iiber R, und man definiere
[ = Zw + Zwy = {nwy + mwy € C:n,m € Z}.
(a) Zeigen Sie, dass durch
2~ ez el

eine Aquivalenzrelation auf C definiert wird. Es bezeichne C/T" := C/ ~ die zugehdrige
Menge der Aquivalenzklassen und 7: C — C/I" die kanonische Projektion.

(b) Zeigen Sie, dass durch
7:={U Cc C/T : 7 Y (U) ist offen in C}.
eine Topologie auf C/I" definiert wird, und dass (C/I', 7) eine zusammenhéngende kom-

pakte topologische Flache ist.
(c) Zeigen Sie, dass durch

U C C/T" ist offen, so dass es ein offenes V' C C gibt, auf dem die
w={(te): }

" Projektion |y : V' — U bijektiv ist. Dann sei ¢ := (7|y) "

ein komplexer Atlas auf (C/I", 7) definiert wird. Es bezeichne ¥ := [4] die induzierte kom-
plexe Struktur. Die Riemannsche Flache (C/T', 7, %) heiit komplexer Torus mit Perioden
w1 und wsy.

Aufgabe 2 (12 Punkte)
(a) Sei X eine Riemannsche Flache und seien f,g: X — C holomorph. Zeigen Sie, dass
dann auch die Summe f + g und das Produkt f - ¢ holomorph auf X sind.

(b) Seien XY, Z Riemannsche Fliachen und seien f: X — Y und g: Y — Z holomorph.
Zeigen Sie, dass dann auch die Komposition go f: X — Z holomorph ist.

BiTTE WENDEN



Aufgabe 3 (12 Punkte) Sei f: X — Y eine stetige Abbildung zwischen Riemannschen
Flachen. Zeigen Sie, dass die folgenden beiden Aussagen aquivalent sind:

(1) f ist holomorph.

(2) Fiir jede offene Menge V' C Y und jede Funktion v € O(V) ist auch f*(¢) =
Yo feO(f (V).



