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Themen: Grenzwerte von Folgen

Aufgabe 1 Priifen Sie auf Konvergenz und bestimmen Sie ggf. den Grenzwert der nachstehenden Folgen.
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Aufgabe 2 Sei die Folge (ay,)n>1 durch a, := Z o gegeben.
k=1
(a) Zeigen Sie, dass (ay)n,>1 monoton wéchst und nach oben beschrénkt ist.
(b) Zeigen Sie induktiv, dass a, =2 — ";;2 fiir alle n € N gilt.
(c) Bestimmen Sie den Grenzwert von (a)n>1-
Aufgabe 3 Sei (by,)n>1 rekursiv definiert durch
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Bestimmen Sie den Grenzwert von (b,,),>1, indem Sie induktiv zeigen, dass b, = m ist.

Aufgabe 4 Seien a,b > 0 und a; = Vab und by = %(a + b). Definiere fiir n > 2 die Folgenglieder

1
Up =/ an—lbn—l und bn = i(an—l + bn—l)~

Zeigen Sie:
(a) an, < b, fur alle n > 1.
(b) (an)n>1 wichst und (b,,)n>1 fallt monoton.

(c) Zeigen Sie, dass (an)n>1 und (by)n>1 konvergieren, und zwar mit dem gleichen Grenzwert.



