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Ubungen zu ’Elemente der Komplexen Analysis’ Blatt 3

Aufgabe 1 (a) Zeigen Sie, dass die komplexe Ebene C bzgl. der hermiteschen Metrik ds =
(1 + |2|?)|dz| negativ, aber nicht stark negativ gekriimmt ist.

(b) Geben Sie holomorphe Funktionen f : D — C an, die dem Lemma von Ahlfors-
Schwarz nicht geniigen.

Aufgabe 2 Zeigen Sie mit Hilfe der Funktion f(z) = %log %J_FZ die Abschitzung B < 7.
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Aufgabe 3 Sei f : D — C eine holomorphe Funktion mit f(0) = 0 und f’(0) = 1. Zeigen Sie,
dass fiir alle z € D die folgende Abschétzung gilt:
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Aufgabe 4 Sei f eine holomorphe Funktion auf H, := {z € C : Rez > 0} mit f(1) = 0 und
f'(1) = 1. Zeigen Sie, dass fiir alle z € H, gilt:
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