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Ubungen zu ’Elemente der Komplexen Analysis’ Blatt 2

Aufgabe 1 Gegeben sei die Einheitskreisscheibe D versehen mit der hyperbolischen Metrik
ds = |dz|/(1 — |2]*).

(a) Zeigen Sie, dass die Strecke von 0 nach z, 0 < z < 1, kiirzer ist als jeder andere Weg
von 0 nach z.

(b) Berechnen Sie den Abstand zwischen 0 und z, 0 < z < 1.

(c) Zeigen Sie, dass es fiir je zwei Punkte P, ) aus D einen Automorpismus 7' = Tp g auf
D gibt, der P auf 0 und @ auf die reelle Achse schickt.

(d) Berechnen Sie den Abstand zwischen zwei Punkten P und @ aus D.
Aufgabe 2 Zeigen Sie, dass die komplexe Ebene C bzgl. der sphérischen Metrik
ds = |dz1/ (1 + |#I?)
nicht vollstindig ist.

Aufgabe 3 Beweisen Sie, dass die punktierte Einheitskreisscheibe D = {z € C: 0 < |2| < 1}

bzgl. der hermiteschen Metrik
-1

ds = —|dz
2elTog 2]

vollsténdig ist. Zeigen Sie, dass ds regulér ist.

Aufgabe 4 Bestimmen Sie jeweils die Gausche Kriimmung der Metrik ds auf dem Gebiet G.

B _ |dz]
(a) G=C,ds= T+ 127
|dz]
:]D) = —
(b) G , ds =17
o : _ ldz]
(c) G=H={ze€C:Imz >0}, ds = STims
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