Fiir die folgenden Mengen ist zu zeigen, dass sie die Uberdeckungseigen-
schaft nicht erfiillen :

A:=[0,00) , B:=10,1),C:=QnNJ0,1]

Wir konstruieren also jeweils eine offene Uberdeckung, die keine endliche
Teiliiberdeckung besitzt.

zu A:
((—17 n)) N ist eine Uberdeckung von A, denn :
ne

(=1,n) C (=1,n+1) und lim n =00

n—o0

= UnEN(_17n) = nhal{olo (_lvn) = (_1700) ) [0,00) =A

Angenommen 3M C N endlich mit (J,,c5,(=1,n) D A
Da M endlich ist, Ing := max(M) € M

= UneM(_17 n) = (—1,no)
Es ist aber (ng+1) € Aund (no+1) ¢ (—1,n0)4

= A erfiillt die Uberdeckungseigenschaft nicht.

zu B:

( (—1, 1-— %) ) N ist eine Uberdeckung von B, denn :
ne

(113 ¢ (~1.1- ) und Jim 1% =1

n+l n—o00

= Upen (1,1 = %) = lim (-1,1-31)=(-1,1)>[0,1) =B

n n—o00

Angenommen 3M C N endlich mit |J,c,, (-1,1-1) > B
Da M endlich ist, Ing := maxz(M) € M

= Unenr (-1.1-3) = (‘17 1= n%)

. 1 )
Es ist aber (1 — ﬁ) € B und (1 — no+1) ¢ (—171 — 7T0> 4
= B erfiillt die Uberdeckungseigenschaft nicht.

W (-15-2)c(-15-) md lim L 1= L
> s (1 =) = Jim (1.5 -1) = (1.35) =0



(2) (%+%,2>C<%+mi_l,2) undw}gnoo\f %—
+Unen (7 +#:2) = Jim (35 +:2) = (5:2) =
und es gilt U3 UUy D C, da% ¢ QnNJo,1]

Die Vereinigung U; U Us ist disjunkt, also ist auch

C = (CNnUp)U(CNUs) disjunkt.

Wenn es zu (—1, % — %)n N keine endliche Teiliiberdeckung zu C'NU; gibt,
so gibt es auch keine Teiliiberdeckung zu C.

q %‘H

Angenommen 3M C N endlich mit | J,,c,, (—1, % - %) o (Cnly)
Da M endlich ist, Ing := max(M) € M

U T
Es sind (— — i) (i) € (U — Q)

V2 2
= dg € QN U; mit : %——><q<<\[)(Da@dlchtlnRhegt)
Somit ist q e QNU; =CNUy undq¢<— ’ﬁ_%o)é

= C erfiillt die Uberdeckungseigenschaft nicht.



